XX|. FEKETE MIHALY EMLEKVERSENY
Zenta, 2023. december 2.

5. évfolyam

1. Pisti és Peti, a két jobarat diot és mogyorat gyiijt. Pisti eddig 150 szem mogyorot, Peti
pedig 100 szem diot talalt. Megegyeznek abban, hogy addig csereberélnek, amig
mindKettéjiiknek ugyanannyi darab termésiik nem lesz. Hanyadik csere utan lesz
egyenlé szamu termésiik, ha minden csere alkalmaval Peti két didért harom mogyorot
kap Pistitol?

2. Pisti eloszor osszeadta azokat a 100-nal kisebb természetes szamokat, amelyekben
nem szerepel az 1-es szamjegy. Azutan azokat a 100-nél kisebb természetes szamokat
adta 0ssze, amelyekben nem szerepel a 2 -es szdmjegy. Mennyi az igy kapott két §sszeg
kuldnbsége?

3. Pisti matematika tanara egy csapatversenyre 6 tanulot (Andrés, Balazs, Pisti, Emese,
Flora és Hajni) nevezett be. Egy csapatnak két vagy harom tanuldbol kell allnia. A
tanar Ugy dontétt, hogy minden csapatban legyen legaldbb egy lany. Hanyféleképpen
allithatja 6ssze a csapatokat?

4. Egy dobozban haromféle szinii: piros, sarga és fehér kockak vannak. Koziluk 27
nem fehér, 39 pedig nem piros. A piros kockdk szama fele a fehér kockdk szdméanak.
Hany piros, sarga és fehér kocka van a dobozban?

A feladatok kidolgozésara 120 perc all rendelkezésre.

J6 munkat!



XXI. FEKETE MIHALY EMLEKVERSENY FELADATAINAK
MEGOLDASAI -5. évfolyam

1. Pisti és Peti, a két jobarat diot és mogyorot gyiijt. Pisti eddig 150 szem mogyorot, Peti
pedig 100 szem diot talalt. Megegyeznek abban, hogy addig csereberélnek, amig
mindkettéjiiknek ugyanannyi darab termésiik nem lesz. Hanyadik csere utan lesz
egyenld szamu termésiik, ha minden csere alkalmaval Peti két didért hArom mogyorot
kap Pistitol?

Megoldas. A termések szdma kozotti kilonbség 50. Minden cserével 2-vel csokken a
kiilonbség. Pisti terméseinek szama eggyel csokken, mert harmat ad és kett6t kap, Petié pedig
eggyel nd, mert kettdt kap és harmat ad. A kildnbseég ezért 25 csere utan lesz 0.

2. Pisti eloszor osszeadta azokat a 100-nal kisebb termeészetes szamokat, amelyekben
nem szerepel az 1-es szamjegy. Azutan azokat a 100-nél kisebb természetes szamokat
adta 6ssze, amelyekben nem szerepel a 2 -es szdmjegy. Mennyi az igy kapott két dsszeg
kilénbsege?

Megoldas. Az els6 0Osszeg meghatirozasahoz eldszor kiszamitjuk a 100-nal Kkisebb
természetes szamok Osszegét, majd ebbdl kivonjuk azoknak a szdmoknak az Osszegét,
amelyekben szerepel az 1-es szamjegy. A szdznal kisebb pozitiv egész szamok 6sszegének
kiszamitasahoz ezeket parokba rendezziik a kovetkezOképpen 1+99, 2+98, 3+97, és igy
tovabb. Belathato, hogy 49 ilyen szampéar van, amelyekben minden szampar esetében az
0sszeg 100-zal egyenld és még marad egy szam az 50. Tehat a 100-nal kisebb pozitiv egész
szamok 6sszege 49-100-+50 = 4950.

A 100-nal Kisebb pozitiv egész szdmok felirdsakor az 1-es szdmjegy az 1, 10, 11, 12, 13,
14, 15, 16, 17, 18, 19, 21, 31, 41, 51, 61, 71, 81 és 91 szdmokban szerepel, ezek
0sszege 594.

Tehat a Pisti altal leirt els6 6sszeg 4950 —594 = 4356.

A 2-es szamjegy a kovetkez6é szamokban szerepel: 2, 12, 20, 21, 22, 23, 24, 25, 26,
27, 28,29, 32, 42, 52, 62, 72, 82 es 92, ezek 0sszege 693.

Tehat a Pisti altal kiszamolt masodik 6sszeg 4950 —693 = 4257.

Ebbdl kovetkezik, hogy a két dsszeg kiilonbsége: 4356 —4257 =99.

3. Pisti matematika tanara egy csapatversenyre 6 tanulot (Andrés, Balazs, Pisti, Emese,
Flora és Hajni) nevezett be. Egy csapatnak két vagy harom tanuldbol kell allnia. A
tanar ugy dontétt, hogy minden csapatban legyen legaldbb egy lany. Hanyféleképpen
allithatja 6ssze a csapatokat?

Megoldas. Jel6ljik a gyerekeket a neveik kezd6bettivel, vagyis A, B, P, E, F, H.
Amennyiben a tanar hdrom kétfds csapat 0sszeallitaisaban gondolkodik, akkor a kdvetkezd
csapat 0sszeallitasok lehetsegesek:

A-E,B-F, P-H;



A fentieket figyelembe véve a harom darab két fébol allo csapat Osszesen hatféleképpen
allithatd 6ssze. A tanar viszont harom fébol allo csapatokat is Osszeallithat. Ebben az
esetben elég megvizsgalni az egyik csapat 0sszeallitadsdnak lehetséges mddozatait, ugyanis a
tobbi gyerek a masik csapatba ker(l. Ezt a gondolatmenetet kdvetve vizsgaljuk meg peldaul
azokat az eseteket, amikor az elsé csapatba egy lany és két fiti keriil. gy példaul Emese
csapattarsai Andras és Béla, Andras és Pisti, illetve Béla és Pisti lehetnek, ez pedig harom
lehetéséget jelent. Hasonléan harom-harom esetben lesz Fléranak, illetve Hajninak a
csapattarsa két fin. Igy a két darab harom f&bdl 4llo csapat dsszeallitasa 3-3 =9 -féleképpen
lehetséges. Tehat Pisti matematikatanara 6sszesen 6+9=15-féleképpen Allithatja 0ssze a
csapatokat.

4. Egy dobozban haromféle szinii: piros, sarga és fehér kockak vannak. Kozuluk 27
nem fehér, 39 pedig nem piros. A piros kockdk szama fele a fehér kockak szamanak.
Héany piros, sarga és fehér kocka van a dobozban?

Megoldés. Amennyiben 27 kocka nem fehér, akkor az a 27 kocka sarga vagy piros lehet:
s+ p=27. Amennyiben 39 kocka nem piros, akkor ez a 39 kocka sarga vagy fehér lehet:
s+ f =39. A fehér kockak szama kétszer nagyobb a piros kockék szaméanél: f =2- p.

Piros kockék szdma: 39-27 =12.

Fehér kockéak szama: 12-2 =24.

Séarga kockak szama: 27 -12=15.

A dobozban 12 piros, 15 sarga és 24 fehér kocka van.



