X1. FEKETE MIHALY EMLEKVERSENY
Zenta, 2013. november 30.

9. évfolyam

1. A Csupa-Csoki belga édességboltba 10 kuldnleges csokidesszerttel megrakott
doboz érkezett. Minden dobozba ugyanannyi darab csokidesszertet csomagoltak,
de mindegyikbe kiilonbdzé fajtat. Az elado az elsé6 dobozbol eladott valamennyi
csokidesszertet, a masodikbol kétszer annyit, mint az els6bdl, a harmadik
dobozbdl haromszor annyit, mint az elsébdl, és igy tovabb, a tizedik dobozbdl
tizszer annyit, mint az els6bél. Ekkor a tizedik dobozban csak egy csokidesszert
maradt, a dobozokban pedig 6sszesen 370 darab. Hany csokidesszert volt a
dobozokban a vasarlas elott?

2. Mici Macko felirt a tablara harom Kkiilonb6z6 szamjegyet. Azt a feladatot adta
Malackanak, hogy az elsé két szamot szorozza 0ssze, a szorzatot pedig ossza el a
harmadikkal. Malacka nagy buzgalmaban felcserélte a miiveleteket, ezért a
helyes 16 eredmény helyett a masodik szamot kapta. Mely szamokat irta fel Mici
Macko a tablara?

3. Az é&bran lathaté négyzetracs kozepe kilyukadt.
Hanyféleképpen tudnal elhelyezni 6 babut az épen
maradt négyzetekre Ugy, hogy minden sorban, minden
oszlopban és mindkét atléban pontosan egy legyen?

4. Az ABC derékszogii haromszogben az atfogo hossza 20 cm. A haromszig
beirt korének r és koréirt korének R sugara ugy ardnylanak egymashoz, mint
2:5. Szamold ki a haromszog keruletét és teriletét!

A feladatok kidolgozésara 120 perc &ll rendelkezesre.

J6 munkat!



MEGOLDASOK - 9. évfolyam

1. A Csupa-Csoki belga édességboltba 10 kuldonleges csokidesszerttel megrakott
doboz érkezett. Minden dobozba ugyanannyi darab csokidesszertet csomagoltak,
de mindegyikbe kiilonbozo fajtat. Az eladé az elsé dobozbol eladott valamennyi
csokidesszertet, a masodikbdol kétszer annyit, mint az elsébdol, a harmadik
dobozb6l haromszor annyit, mint az elsébdl, és igy tovabb, a tizedik dobozbdl
tizszer annyit, mint az els6b6l. Ekkor a tizedik dobozban csak egy csokidesszert
maradt, a dobozokban pedig Osszesen 370 darab. Hany csokidesszert volt a
dobozokban a vasarlas elott?

Megoldas: A dobozokbdl rendre x, 2x, 3x, ..., 9x és 10x csokidesszertet adtak el.
A tizedik dobozb6l 10x csokidesszertet adtak el és egy maradt benne, azaz ebben a
dobozban 10x+1 csokidesszert volt dsszesen. Mivel minden dobozban ugyanannyi
desszert volt, igy 6sszesen 10(10x +1) darab desszert érkezett a boltba, amelybdl
eladtak 55x darabot, s igy maradt még 370 darab. Ekkor
10(10x+1) =55x+370,

amelybol adodik, hogy

100x —55x =370-10, azaz 45x =360,
vagyis x=8. Ebbdl megtudtuk, hogy egy-egy dobozba 10x+1=10-8+1=81
csokidesszertet csomagoltak, tehat minden dobozban ennyi volt a véasarlas elott.

2. Mici Macko felirt a tablara harom Kkiilonb6z6 szamjegyet. Azt a feladatot adta
Malackanak, hogy az elsé két szamot szorozza ossze, a szorzatot pedig ossza el a
harmadikkal. Malacka nagy buzgalmaban felcserélte a miiveleteket, ezért a
helyes 16 eredmény helyett a mésodik szdmot kapta. Mely szamokat irta fel Mici
Macko a tablara?

Megoldéas: Legyen a t&blara felirt harom sz&m x, y és z. Ekkor

z

Ervényes, s az elsé egyenldségbdl kifejezve z-t és behelyettesitve a masodik
egyenléségbe adodik

XY _16 és 1-z=y
y

X’y

Xy " = V- amelybdl x° =16y

z=—=6s
Az utolso egyenldségbol létlleIk, hogy y négyzetszam, lehetséges értékei tehat 1, 4, 9.
y=1esetén x=4 €s z =%, ami nem lehetséges.
y =4 esetén x =8 és z =2, ami lehetséges megoldas.
y=9 esetén x=12 és z :27,7’ ami nem lehetseges.

A tablara felirt szamok tehat 8, 4 és 2.



3. Az abran lathaté négyzetracs kozepe kilyukadt. Hanyféleképpen tudnal
elhelyezni 6 babut az épen maradt négyzetekre gy, hogy minden sorban,
minden oszlopban és mindkét 4tléban pontosan egy legyen?

Megoldas: Elészor helyezziink el egy babut a bal felsé sarokbol induld atlon. Ezt 4
féleképpen tehetjuk meg. Ezzel a Iépéssel egy sorba és egy oszlopba is ker(lt babd,
igy az abrén lathaté modon, a satirozott négyzetekre mar nem helyezhetiink masikat.
A masik atlora mér csak kétféleképpen helyezhetiink babat. A harmadik sorban 2
lehetdségiink van, de a negyedikben igy mar nem valaszthatunk. Ugyanez a helyzet a
masodik és a hatodik sorban is.

Osszesen tehat 4-2-2-2 = 32 féleképpen helyezhetjiik el a 6 babut.

4. Az ABC derékszogii haromszogben az atfogo hossza 20 cm. A haromszig
beirt korének r és koréirt kdrének R sugara ugy aranylanak egymashoz, mint
2:5. Szamold ki a haromszog keruletét és teriletét!

Megoldés: Jeldlje Oaz ABC haromszog beirt korének, S pedig a haromszog koréirt
korének kozéppontjat. Legyenek E, F és G, rendre, az O pontbél a haromszog
BC, AC és AB oldalaira allitott mer6leges egyenesek talppontjai. Ekkor érvényesek
a kovetkezdk: | AC|=b, |BC|=a, | AB|=c=20 cm,

|CF|-/CE|HED|HDF|=r, |AF | AG|=b-r,|BE|HBG|=a-r.

A derékszogi haromszog sajatossagabol kovetkezik, hogy R = % =10cm.

Az r:R=2:5 aranybdl kapjuk, hogy r =4 cm.

Tovébbé igaz, hogy | AB|< AG |+|GB|=b-r+a—-r =20, ezért innen

a+b=20+2r=28cm.
A haromszdg kerllete igy K =(a+b)+c=28+20=48 cm.

Mivel (a+b)>=a’+2ab+b”> és a’+b*>=c?, ezért 2ab=(a+b)*—c?, illetve
2ab =384, azaz ab=192.

A ABC héromszdg terilete tehat :
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